ZADANIA Z ALGEBRY Z GEOMETRIA
ZESTAW F'.

1. Dana jest macierz operatora symetrycznego w ortonormalnej bazie prze-
strzeni euklidesowej. Znalez¢ macierz przejécia do ortonormalnej bazy wta-
snej tego operatora. Podac jego macierz w nowej bazie.

a)
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2. Dana jest macierz operatora w bazie ortonormalnej w przestrzeni unitarne;j.
Jakiego typu jest to operator? Znalezé macierz przej$cia do ortonormalne;j
bazy wtasnej tego operatora. Poda¢ jego macierz w nowej bazie.

a)
1 —1i 2+
1 1 —1+2 |,
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1+7 —2
1 144 )°

3. W bazie (ey,eq,e3) W rzeczywistej przestrzeni liniowej zadane sa formy
kwadratowe pary form symetrycznych:

g(z,2) = 2(zH)?* +2(2*)? + 2(2*)? + 221 2? + 2212 + 22727,
Go(w,x) = —T(x")? +2(2*)? + (2°)* + 20'2® — 4a'2® + 22°2°.

Wykazaé, ze jedna z form jest dodatnio okreslona i wyliczy¢ macierz przej-
scia do bazy, w ktérej forma dodatnio okreslona ma postaé¢ kanoniczng, a
druga z form — posta¢ diagonalng. Poda¢ macierze form w nowej bazie.

4. W dwuwymiarowej przestrzeni euklidesowej odbicie R jest zadane dzia-
taniem Re; = e, Res = —e2, gdzie (eq,ey) jest ortonormalna, dodatnio
zorientowana baza. Podobne warunki spelniaja odbicie R’ i baza (e, €}).
Zmalez¢ macierz przejscia z bazy nieprimowanej do bazy primowanej, dla
ktorej ztozenie odbi¢ R'R jest obrotem o kat .



