ZADANIA Z ALGEBRY Z GEOMETRIA
ZESTAW B.

1. Niech V bedzie przestrzenia rzeczywistyczh wielomianéw stopnia nie wyz-
szego niz 3. Okredlamy operator A: V' — V wzorem

Ap(a) = [+ Vpta)] + + [ Iple) + 207 (1) .

Obliczy¢ §lad Tr A oraz wyznacznik det A.
2. Niech V bedzie przestrzenia z poprzedniego zadania. Okreslamy operator
wzorem X
Ap(z) = (2® + 2)p" (z) — 22/ (x) + 2p(z).

Znalezé¢ macierz operatora A w bazie wielomianéw e, = (z — 1)" !, n =
1,2,3,4. Znalez¢ jadro oraz obraz A.

3. Dana jest macierz operatora A w bazie (e1, 2, e3) przestrzeni rzeczywistej.
Wryliczy¢ wartosci i wektory wtasne tego operatora. Jesli operator jest dia-
gonalizowalny, to znalez¢ macierz przejscia do bazy ztozonej z wektorow
wtasnych. Poda¢ zwigzek baz i macierz operatora w nowej bazie.
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4. Wykazaé, ze jesli operator w dwuwymiarowej przestrzeni zespolonej ma
tylko jedna wartos¢ wtasna, to albo jest operatorem proporcjonalnym do
operatora identycznosciowego, albo istnieje baza, w ktorej jego macierz ma
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