ZADANIA Z ALGEBRY Z GEOMETRIA
ZESTAW A.

1. Funkcja A: K™ 5 v — A(v) € K", n > m, okreslona jest wzorem

(A(v))" =

v dlai <m,
0 dlaz>m.
Pokazaé, ze A jest odwzorowaniem liniowym.

2. Niech macierz A € R?*2 ma zerowy wyznacznik. Okre§lamy operator S
dziatajacy w przestrzeni rzeczywistych, symetrycznych macierzy 2 x 2 zgod-
nie z reguta S(X) = ATX A. Wyliczy¢ obraz i jadro tego operatora, znalezé
bazy tych podprzestrzeni.

3. Dane jest dziatanie operatora liniowego na wektory bazy (ey,...,e,) oraz
macierz przejscia do bazy (¢}, ..., e),). Wyliczy¢ macierz operatora w bazie
(€7)-

a)

Aer = 3e; — 2e5 + bes,

A€2 = —€1+7€2+263,
Aez = e+ ey —es,
1 3 -1
d=|l01 0 |,
00 —1
b)
A61 = —i€1+€2,
A€2 = 2i€1—62,

i
52(12+¢>

4. W tréjwymiarowe]j przestrzeni zespolonej V' wybrano baze (e, es, e3) oraz
operator dziatajacy na wektory bazy wedtug przepisu: Ae; = e + ies,
Aey =iey + ez, Aeg = z(z — 3+ i)e; — 4diey + 3es, gdzie z jest zespolonym
parametrem. Znalez¢ baze jadra oraz baze obrazu operatora A w zaleznosci
od wartosci parametru.



