ZADANIA Z ALGEBRY Z GEOMETRIA
ZESTAW 4.

Niech G bedzie grupa, a h jej ustalonym elementem. Wykazaé, ze odwzo-

rowania

a) Gog—g'ed,

b) G>g— hlgheG

sa bijekcjami. Czy sa one takze automorfizmami?

. Rozwazamy grupe ilorazowa R*/Q* multiplikatywnych grup liczbowych.

Wykazaé, ze dla kazdego € > 0 zachodzi R*/Q* = {zQ*|xz € (0,¢)}.

. Wykazaé, ze zbior R x R* z dziataniem (a,b) o (a’,V') = (a+ba’, bb’) tworzy

grupe; znaczmy ja R x R*. Wykaza¢, ze odwzorowanie h: R x R* — R*,

h(a,b) = b, jest homomorfizmem tej grupy na grupe multiplikatywna R*.

Wykazaé, ze grupa niezmiennicza Kerh jest izomorficzna z grupa addytyw-

ng R, a grupa ilorazowa R % R*/Kerh jest izomorficzna z grupa R*.

Niech X, bedzie zbiorem zlozonym z liczb postaci a + br, gdzie r jest

ustalong liczba niewymierna, a a i b sg dowolnymi liczbami wymiernymi.

a) Kiedy X, = X,.7

b) Wykazaé, ze kazdy ze zbioréw X, jest podgrupa grupy addytywnej R.

¢) Prosze znalezé wszystkie liczby r, dla ktorych X* = X, \ {0} sa pod-
grupami grupy multiplikatywnej R* i znalez¢ zbior takich liczb r, dla
ktorych grupy X, sa parami rézne i wyczerpujg wszystkie grupy tego
typu.



