ZADANIA Z ALGEBRY Z GEOMETRIA
ZESTAW 11.

1. Niech funkcja zespolona (lub rzeczywista) na osi rzeczywistej dana bedzie
jako suma szeregu o nieskonczonym promieniu zbieznosci. Wykazac, ze
jesli operator w dwuwymiarowej przestrzeni zespolonej (lub rzeczywistej)

ma w bazie (e, e;) macierz
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to macierz operatora f(A) ma w tej samej bazie postaé
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gdzie f’ jest pochodng funkcji f. Jak wynik zmieni sie, jesli element ma-
cierzy operatora A réwny 1 zastapi¢ dowolnym parametrem pu?

2. Dany jest operator B w dwuwymiarowej przestrzeni zespolonej. Znalez¢
wszystkie operatory A bedace rozwigzaniami réwnania f(A) = B (jesli
istnieja dla danego B), gdzie (a) f = exp, (b) f = sin.

3. Metryka g na przestrzeni V ma w bazie (e, ..., e3) macierz
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Znalez¢ jadro tej metryki, jego baze, oraz baze podprzestrzeni W takiej,
ze V. = Kerg @ W. Wyliczy¢ macierz metryki w bazie zgodnej z tym
rozktadem.

4. Niech g bedzie dowolng forma biliniowg lub poéttoraliniowa na przestrzeni
V,a (fi,..., fr) — dowolnym ciggiem wektoréw w V. Wykazaé, ze jesli
macierz (g(f;, f;)) jest nieosobliwa, to wektory (f;) sa liniowo niezalezne.



