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Dokoniczenie dowodu twierdzenia o rozktadzie polarnym operatora.

Wnhiosek z twierdzenia o rozktadzie polarnym: macierz operatora liniowego na przestrzeni uni-
tarnej (euklidesowej) moze by¢ zapisana jako iloczyn macierzy dodatniej i macierzy unitarnej

(ortogonalnej).

Whiosek z twierdzenia o rozktadzie polarnym: dla kazdego operatora liniowego T na prze-
strzeni unitarnej (euklidesowej) istnieja takie bazy ortonormalne (€;)i=1,..m, (ji)i=1,.m, m =

dim V, ze macierz A zdefiniowana réwnoscia
m
Aei = E fjAjZ'
i=1

jest diagonalna.

Whiosek z twierdzenia o rozktadzie polarnym: macierz operatora liniowego A na przestrzeni

unitarnej (euklidesowej) moze by¢ zapisana w postaci:

A=+".D.8, (odpowiednio vT - D - j),
gdzie B 1+ sa (na ogodl roznymi) macierzami unitarnymi (odpowiednio — ortogonalnymi).
Definicja operatora nilpotentnego.

Szkic dowodu istnienia w zespolonej p.w. V bazy, w ktorej macierz A€ End(V) ma postac

Jordana.

Twierdzenie: niech g(u,v) bedzie dodatnio okreslona metryka definiujaca na p.w. V strukture
przestrzeni unitarnej (euklidesowej). Kazda pottoraliniowa (biliniowa) metryka g na V moze

by¢ zdefiniowana jako
glu,v) =g (u Av)
gdzie A € End(V), przy czym g jest hermitowska (symetryczna) wtw., gdy A jest samosprze-

zony.

Algorytm réwnoczesnej diagonalizacji dwoch form hermitowskich (symetrycznych), z ktorych

jedna jest dodatnio okreslona.

Leszek Hadasz
hadasz@th.if.uj.edu.pl



