Algebra z geometria, wyktad 11

Zagadnienia omoéwione w dniu 7 stycznia 2019
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Twierdzenie: lista (v1,...,v,,) wektoréow p.w. V tworzy baze wtedy i tylko wtedy, gdy kazdy

wektor z V moze byé w jednoznaczny sposob przedstawiony jako ich kombinacja liniowa.

Twierdzenie: kazda skoniczona lista wektoréw rozpinajacych przestrzen wektorowa moze byé

zredukowana do bazy tej przestrzeni.
Whiosek: kazda skoriczenie wymiarowa przestrzen wektorowa ma baze.

Twierdzenie: kazda lista liniowo niezaleznych wektorow, elementéw skonczenie wymiarowej

przestrzeni wektorowej, moze by¢ uzupetniona do bazy tej przestrzeni.

Twierdzenie: wszystkie bazy zadanej przestrzeni wektorowej maja te sama liczbe elementéw.
Definicja bazy wymiaru przestrzeni wektorowej.

Twierdzenie: réwnowazne sa warunki:

(a) lista wektorow (vi,...,vn) jest baza przestrzeni wektorowej V,

(b) lista wektorow (v1,...,v,) ma dlugos¢ rowna wymiarowi przestrzeni V' i jej elementy sa

liniowo niezalezne,

(c) lista wektorow (vi,...,v,) ma dlugo$é rowna wymiarowi przestrzeni V' i jej elementy

rozpinaja te przestrzen.
Twierdzenie: jesli U, Uy sa podprzestrzeniami p.w. V takimi, ze V = U; + U, to

dimV =dimU; +dim Uy — dim(U1 N UQ).
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