Algebra z geometria, zestaw 2 08

2.08.1. Niech (V, g) bedzie zespolong przestrzenia wektorowa z pottoraliniowym iloczynem skalarnym,

u,v € V dowolnymi wektorami i niech A € End(V). Prosze wykaza¢ rownosé
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2_08.2. Niech V bedzie przestrzenia unitarng i niech Ae End(V). Prosze wykaza¢ — korzystajac z

wyniku poprzedniego zadania — ze jesli dla kazdego v € V' mamy (v, Av) = 0, to A=0.

2 08.3. Niech V bedzie przestrzenia unitarng. Prosze wykazaé, ze A € End(V) jest operatorem
samosprzezonym wtedy i tylko wtedy, gdy

YveV : <v,flv) eR.

2_08.4. Dana jest macierz operatora samosprzezonego w ortonormalnej bazie przestrzeni euklidesowe;j.
Prosze znalez¢ macierz przejscia do ortonormalnej bazy ztozonej z wektoréw wlasnych tego

operatora oraz podaé postaé macierzy operatora w tej bazie.

-1 3 -—15 -5 —1 2
a) | 3 -9 -5/, b) | -1 -5 -2
~15 -5 15 2 -2 -2

2_08.5. Dana jest macierz operatora samosprzezonego w ortonormalnej bazie przestrzeni unitarne;j.
Prosze znalezé macierz przejscia do ortonormalnej bazy ztozonej z wektoréw wlasnych tego

operatora oraz podaé postaé¢ macierzy operatora w tej bazie.

2 —2i 1+ 1 — 241
a) | 2 5 0 —2+72i|, b) i 1 142
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