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Algebra z geometria, zestaw 2 04

Prosze wykazaé, ze jesli w przestrzeni z iloczynem skalarnym podprzestrzenie U i W spetniaja
UcCW,toWtcU*.

Prosze udowodnié, ze w przypadku niezdegenerowanej metryki na skoriczenie wymiarowej p.w.

V dla kazdej niezdegenerowanej podprzestrzeni W C V' zachodzi réwnosé

(Wt =w.

Niech g bedzie dowolnym péttoraliniowym iloczynem skalarnym na zespolonej przestrzeni
wektorowej V' i niech (f1, fo,..., fr) bedzie ciggiem wektoréw w V. Prosze udowodnié, ze jesli

macierz g(f;, f;) jest nieosobliwa, to wektory f; sa liniowo niezalezne.

Macierz metryki g przestrzeni wektorowej V ma w bazie {e1, e, e3} postac:

0 3 -2 8 -1 1
a) -3 0 5|, b) | -1 3 2
2 -5 0 1

Prosze w obu tych przypadkach znalezé baze Ker g, baze podprzestrzeni W takiej, ze V =

W @ Ker g oraz wyznaczy¢ macierz metryki g w bazie zgodnej z tym rozktadem.

W bazie {e1, es, e3, e4} przestrzeni wektorowej V' dana jest macierz metryki g oraz wspotrzedne

wektorow f1, fo :

) f1:€17 f2:62'
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Prosze sprawdzi¢, czy przestrzen W = span{ fi, fo} jest niezdegenerowana. Jesli tak, prosze

znalezé dowolna baze {f3, f1} przestrzeni W+ oraz macierz metryki g w bazie {f1, fo, f3, fa}.
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