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Algebra z geometria, zestaw 10

Niech Uy, Uy beda podprzestrzeniami p.w. V. Prosze pokazaé, ze Uy N Us takze jest podprze-
strzenia V.

Prosze zbadaé prawdziwosé twierdzenia:

Niech U;,Us i W beda podprzestrzeniami p.w. V i niech
UeW=UaW.
Wowczas Uy = Us.

Prosze udowodnié, ze jesli wektory {v1, v, ... v, } rozpinaja przestrzen wektorowa V, to takze

i wektory {v1 — v2,v2 — U3, ..., Up_1 — Up, Uy} TOZPinaja przestrzen V.

Prosze udowodnié¢, ze jesli wektory {vi,vs,...v,} sa liniowo niezalezne, to takze i wektory

{v1 — v, v2 —v3,...,Up_1 — Uy, vy} sa liniowo niezalezne.

Niech vy, v2, ..., vy, W € V iniech {v1,vs,...,v,} bedzie zbiorem wektoréw liniowo niezalez-
nych. Prosze udowodnié, ze jesli {v; + w, vy + w, ..., v, + w} jest zbiorem wektoréow liniowo

zaleznych, to w € span{vy, vy, ..., v,}.

Prosze udowodnié, ze przestrzen wektorowa V jest nieskoriczenie wymiarowa wtedy i tylko
wtedy, gdy w V istnieje nieskoniczony ciag wektoréw vy, ve, ..., vn,... takich, ze zbiér wekto-

row {v1,...,v,} jest liniowo niezalezny dla kazdego n.

Prosze udowodnié¢, ze przestrzeni wektorowa P(K) wielomianéw o wspotezynnikach z ciata K

jest nieskoniczenie wymiarowa.

Niech wektory {vi,va,...,v,} tworza baze p.w. V. Prosze pokazaé, ze kazdy wektor u € V

moze by¢ w jednoznaczny sposob przedstawiony jako kombinacja liniowa wektoréw wv;.

Niech podprzestrzen R5 bedzie zdefiniowana warunkami
U= {(ml,xg,:z:g,x4,:c5) S RE) T T = 31’2,:173 = 7:]:4} .

Prosze podaé przyktad bazy p.w. U.
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