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1. Oblicz (1 pkt za każde)

log3 18− log3 2 , (1a)

(
4ln 12

)log2 e
(1b)

2. Rozwiąż równania (do 2 pkt za każde)

sin x + sin 3x + sin 5x = 0 (2a)

sin4 8x + cos4 8x = 1 (2b)

2 sin3 x = −
√

3 sin2 x (2c)

3. Udowodnij, że ∀n ∈ N : 9| (10n − 1) (symbol p|q oznacza, że liczba całkowita p jest podzielnikiem liczby
całkowitej q). (do 2 pkt)

4. Ciąg Fibonacciego zdefiniowany jest wyrażeniami a1 = 1, a2 = 1, an+2 = an+1+an dla n > 1. Udowodnij,
że dla n > 1: 3| a4n. (do 2 pkt)

5. Udowodnij, że trójkąt wpiany w okrąg i oparty na średnicy tego okręgu jest prostokątny. (do 2 pkt)
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