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1. Interpolacja Lagrange’a. Danych jest n parami réznych punktéw {z;}"_;, ktére nazywam
weztami interpolacji (parami réznych: zadne dwa punkty si¢ nie powtarzaja), oraz n liczb
{fi}j=1- Definiuje

y(@) = 1i(x)f (1a)

gdzie
() () (@ - xyg) - (2 2)
lj (1’) = .
(; —21). (25 — i) (@ — @j41) - (25 — @)
Ile wynosi y(xy) jesli z jest jednym z weztéw interpolacji? (Wskazéwka: 1;(zx) =?) y(z)
jest wielomianem — ktérego stopnia? Jaka jest ztozono$¢ obliczeniowa wyliczania y(x) dla
dowolnego 7 OdpowiedZ uzasadnij.

(1b)

2. Interpolacja Hermite’a. Niech {z;}}_q, {f;}7_;, l;(x) beda jak w poprzednim zadaniu. Do-

datkowo niech { f]' 7—1 bedzie jakims innym ciagiem liczb. Definiuje teraz

y(@) = 3 hi@)fi + 3 ha(@)f, (2a)

i=1

gdzie

hi(z) = (1 —=2(x —z)li(z)) 12 (x), (2b)

i

hi(z) = (z—x)%(x). (2¢)

Ile wynosi y(z), ¥’ (zx) (tutaj prim oznacza pochodna)? y(z) jest wielomianem — ktérego
stopnia? Jaka jest ztozono$é obliczeniowa wyliczania y(z) dla dowolnego z? Odpowiedz
uzasadnij.

3. Dwucykl. Niech f : C — C bedzie pewna rézniczkowalng funkcja. Definiujge odwzorowanie

U C))
9(z) = 70)

3)

gdzie f’ oznacza pochodna funkcji f. Niech teraz z1,20 € C, 21 # 22, beda pewnymi
zadanymi punktami na ptaszczyznie zespolonej. Skonstruuj wielomian f(z) o tej wtasnosci,
ze g(z1) = 2o oraz g(z2) = z;. Ile swobodnych parametréw ma ten wielomian?

Wskazéwka: Skorzystaj z poprzedniego zadania.

4. Trojcykl. Przy oznaczeniach jak z poprzedniego zadania, majac dane trzy rézne punkty
21, 22,23 € C, skonstruuj wielomian f(z) o tej wlasnosci, ze g(z1) = 29, g(22) = 23,
g(z3) = z1. lle parametréw ma ten wielomian?
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