Logika i Teoria Mnogosci, zestaw 4

4.1. Dana jest pewna rodzina zbioréw. Prosze udowodnié, ze nalezace do niej zbiory tworzg piers-
cieri przemienny ze wzgledu na dzialania A — B i AN B, natomiast nie tworza pierscienia ze
wzgledu na dziatania AUB i AN B.

4.2. Niech 7 bedzie idealem. Mowimy, ze zbiory A i B przystaja modulo Z, co zapisujemy A B
mod Z, jesli A — B € Z. Prosze udowodnié¢, ze:

(a) AtBmodZ <& (A\B)eZI AN(B\A)eZ
(b) jesli A1 B1i A2l Ba, to (A1UA2)2(31UBQ)
(¢c) AtBmodZ & A= (B\P)UQ, gdzie P,Q €T

Pomocne definicje:

Pierscieri.

Moéwimy, ze zbiér A z dziataniami 4, - tworza pierscieni przemienny, jesli spelnione sg nastepujace
warunki:

HVe,ye Atz +y=y+z,z-y=y-x

D Vr,y,ze Arx+(y+2)=@+y) +z,z-(y-2)=(x-y) 2

3) istnieje element 0 € A taki, ze Ve € Atz +0==x

4) dla dowolnych z,y € A istnieje element z € A taki, ze x + 2z =y

5)Ve,yz€ Arx-(y+2)=x-y+x-z

Ideal.

Rodzine 7 podzbioréw danej przestrzeni X nazywamy ideatem jesli spelnione sg warunki;
l)jesiAeZTiBCA toBeTl

2)jesliAecZTiBeZ, to(AUB)eT
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