
Logika i Teoria Mnogo±ci, zestaw 1

Zadanie 1.1
Prosz¦ udowodni¢, »e
a) je±li α ⇔ 1, to (β ⇒ α) ⇔ 1
b) α ∨ 1 ⇔ 1, α ∨ 0 ⇔ α, α ∧ 1 ⇔ α, α ∧ 0 ⇔ 0
c) je±li α ⇒ β i γ ⇒ δ, to α ∧ γ ⇒ β ∧ δ i α ∨ γ ⇒ β ∨ δ

d) je±li α ⇒ β, to α ∧ β ⇔ α i α ∨ β ⇔ β

Zadanie 1.2
Prosz¦ udowodni¢:
a) prawo sylogizmu: je±li α ⇒ β i β ⇒ γ, to α ⇒ γ

b) prawo sylogizmu warunkowego stoików: (α ⇒ β) ⇒ ((β ⇒ γ) ⇒ (α ⇒ γ))
c) prawo kontrapozycji: je±li (∼ β) ⇒ (∼ α), to α ⇒ β

d) prawo Claviusa: je±li ((∼ α) ⇒ β) ⇔ 1 dla ka»dego β, to α ⇔ 1
e) prawo Dunsa Scotusa: je±li α ⇔ 1, to (α ⇒∼ α) ⇒ β

f) prawa tautologii: α ∨ α ⇔ α ⇔ α ∧ α

g) prawo rozdzielno±ci dodawania wzgl¦dem mno»enia: α ∨ (β ∧ γ) ⇔ (α ∨ β) ∧ (α ∨ γ)
h) prawo prawo absorbcji: α ∨ (α ∧ β) ⇔ α ⇔ α ∧ (α ∨ β)

Zadanie 1.3
Czy nast¦puj¡ce zdania s¡ równowa»ne:
a) αn ⇒ (αn−1 ⇒ (... ⇒ (α1 ⇒ β)...)) i (αn ∧ αn−1 ∧ ... ∧ α1) ⇒ β

b) (...((β ⇒ α1) ⇒ α2) ⇒ ...) ⇒ αn i β ⇒ (αn ∨ αn−1 ∨ ... ∨ α1)

Zadanie 1.4
Prosz¦ operacje logiczne ∼ α, α ∨ β i α ∧ β zapisa¢ przy pomocy wyª¡cznie:
a) operatora dyzjunkcji ⊕, zde�niowanego jako α⊕ β ⇔∼ (α ∧ β)
b) operatora jednoczesnego zaprzeczenia ¯, zde�niowanego jako α¯ β ⇔∼ (α ∨ β)
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